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1 — INTRODUGAO

Conhecido o simbolo mileriano de
uma face, em um sistema de eixos cris-
talograficos, pode-se determinar o sim-
bolo da mesma face em outro sistema,
mediante o uso de férmulas adequadas
a mudanca de eixos coordenados e cuja
deducdo se encontra em tratados de
cristalografia.

Vamos deduzir tais expressdes, va-
fet lendo-nos dos simbolos projetivos e dos

cosenos de Wulff,

2 — DEDUCAO

Na figura 1 representam-se, em projecdo estereografica, os dois
sistemas XYZ e xyz e ainda o sistema retangular x’y’z’, utilizado na
determinagdo dos simbolos projetivos.

A face de pélo P tem, no sistema XYZ, o simbolo (grs), no sis-
tema xyz o simbolo (q: r, s,) e o simbolo projetivo (¢’ 1’ s’).

Os pontos a, b, c, representam, respectivamente, os pélos dos
circulos maximos YZ, XZ, XY e as coordenadas esféricas ¢ sdo
tomadas a partir de y'.

Sejam m, n, p os cosenos diretores da face parametral do sis-
tema xyz, neste sistema.

Temos, pelo teorema dos cosenos de Wulff:
cospx.cospP + senpx.senpP.cos (¢ x— ¢P)

1 = - (1)
m
o cosey cospP + senpy.senpP.cos (¢P — ¢y)
' n
. = cospz.cospP + senpz.senpP.cos (¢P — 9z)
) S T
p

O plano YZ, cujo simbolo é (100) em XYZ, passa a ter os se-
guintes indices em xyz:

COSpX.COSpa + Senpx.senpa.cos (eX— oa)

hl = .. (2)
m :
K, = Cospy.cospa + senpy.senpa.cos (ea — ¢y)
L=
n
Cospz.cospa + senpz.senpa.cos (pa — ¢z)

1, =

P
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Os planos XZ (010). e XY (001) dardo expressdes idénticas
para (hyk.l.) e (hgksls).
De (1) tira-se:

cospx SenpX.Cosex :
Q= i .cospP + —L—.sein.coswP +
m m

senpXx.senex
+—p——.sein. sengP .
m

De (2) obtém-se, idénticamente:

COSpX SenpX.COSPX
i .CoSpa + —P——.senpa.COSqaa +
m m

S€npX.senex
4. SenpX. sengx

h, =

-Senpa.senya e expressoes semelhantes para h, e h,,

m
podem ser conseguidas,
0SpX SenpX. CoSpX
Fagcamos P~ = A; i ikt B;
m m
SenpX. sengx
_u_ = C..

m
Podemos escrever, ent3o:

= A.cospP + B.senpP.cosyP + C.senpP.seneP
= A.cospa + B.senpa.cospa + .C.senpa.senva
= A.cospb + B.senpb .cospb +C.senpb.sengb
= A.cospc + B.senpc.cospc + C.senpc.sengc

-

L]

— =g

®

- Nestas expressdes ponhamos em evidéncia senpP e os valores
que lhe correspondem: Temos:
Q: 1« = senpP [A.cotgpP + B.cosyP + C.sengP ]....(3)
h senpa  [A.cotgpa + B.cospa + C.senga J....(4)
senpb  [A.cotgpb + B.coseb + C.sengb ]....(5)
senpc [A.cotgpc + B.cosec + C.sengc ]....(6)

1
h,
h,

Em virtude do teorema 3 dos simbolos projetivos (BOLDY-
REV, (1934) a expressdo (3) transforma-se em:

g = sein{As’ + Br + Cq’} ................ (7)

De acordo com a expressdo [13]da pagina 151 da Cristalo-
grafia atras mencionada, os planos (100), (010) e (001) em XYZ
terdo para simbolos projetivos, respectivamente, $,5,8;; t,taty; u,u,u,
e as expressdes (4), (5) e (6) mudam para:
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h, = senpa { As, + Bs, + Cs, } ............... (8)
h, = senpb { At; + Bt, + Ct, } ............... 9)
h, = senpc {Au3 + Bu, + Cu, } .............. (10)

Na expressdo (7) substituam-se os indices projetivos pelos
seus respectivos valores, obtidos da expressdo [13] de Boldyrev.
Obtém-se:

_ A(gs, + rt; + su;) + B(gs, + rt, +
G = senpP {+ su,) + C(gs, + rt; + su,)

senoP q(As; + Bs, +Cs,) + r (At, + Bt, XCt,) +
P + s(Au, + Bu, + Cu).oenennnn.n. (11)

De (11) tira-se, levando em conta (8), (9) e (10):

h h,r h,s
q, = senpP it TR, L :
senpa senpb senpc

obtendo-se expressdes idénticas para r; € s,.

Dividindo por senpP e fazendo l =L, : =L’

senpa senpb
1

= L” chega-se as expressdes obtidas por BUTT-
senpC
GENBACH, (1935):

q = thq + L’hzl' + L”has
r, = Lkq + L’k,r + L7kss
Si = Ll,g + L'lr + L”Iss

3. — RESUMO

O presente trabalho apresenta uma nova dedugdo das expres-
sbes que servem, em cristalografia, & mudanga de eixos coordena-
dos, valendo-se o autor da projecdo estereogréfica.
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4. — SUMMARY

The present work presents a new deduction of the expressions
which are used to the change of the coordinate axes in Crystallo-
graphy, the author using the stereographic projection.
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