SOBRE A FORMULA QUE DA 0 ANGULO DE DUAS FACES EM
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E.S. A."LUIZ DE QUEIROZ" 1 lNTRODUCXO

(o] ingulo determinado por duas faces de um cristal, em
sistema coordenado retangular, ¢ obtido atraves de formulada geo
metria analitica, adaptada a cristalografia.

Vamos deduzir tal ﬂ;rmula, por via diferente.

A e B os polos de facesten »
do, respectivamente, para :y
gimbolos de Miller,(hlklll) ~ B’

e (hzkzlz) e sendo as coor 7 /

- demadas esfericas P das fa \A\‘

ces medidas 2 partir de Y . -

X

X, Y, z, sao, na
——
figura 1, os eixos cristalo AN
graficos do sistema rombico; \
ik

Tem-se, no u:l;ngg
lo ABZ:
' FIGURA 1

cosABx=cos  A.cosf B +sen € A. sen € B.cos (@ A - ¢ B).
Dividindo por sen  A. sen { B:
cos AB

seneA.senfB = eot(’A.cotg?B +s8en  A.gsen § B +cos ¢ A.cos 9B (1)

*  Recebido pars publicac®o em 17/7/62 .
181


http://cosAB.eosfA.cosf

As '"formulas diretas de Ansheles" dao, para a face A :
sen @ A cos @ A cotg £ A
h :k1:11= H ? . ®e o (2)
sen Y U cos § U cotg § U
De (2) tira-ge:
hlzc(.senCPA . o COBWA L% cotg @ A

=

sen \p U 1 cosl.(IU, 1 cot ¢ U

-{8), sendo o
um coeficiente de proporcionalidade.

Expressoes identicas sao obtidas para a face B, sendo
¥ e coeficiente de proporcionalidade.
Levando os valores assim conseguidos em (1), temw-se:

sen @ A.gen ¢ B 2 2 ‘
cosAB= <Y {hlhzsen QU klkzcos q!U+11vlzcotg%n ‘% {4)

Sabe-se que, para a face parametral U, am =bn = pc,
sendo m, n, p o8 seus cosenos diretores. Tem-se:

, o2 22 )
m = senf U.sen YU.". sen“ 9 U = ) =3
sen“f U a“sen”’ ¢ U
. 2 2
n - 8en ?U.cos@QU.. cos” QU n is)
" gen? 0
sen U
2_2
p =cosf Ux= bn__ ccos? @ U.-B.B
2
c c )

Levando estes valores de sen2 9Yu, cms2 YUe cosz ¢u
em (4), tem-se:.

gsen ¢ ¢ 221 h k. k 1,1
cos AB = A.sen ¥ B. b'n 12 o124 12 =
dysen? ¢y a2 b2 o2
by kLl
) 2 )
= - o (6)
of sen @ U Y sen ¢ v

bn.sen ¢ A = “bn.sen ¢ B
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Vamos demonstrar que, para a face A:

»

By

ki 1? rsen?U
—+ +

az b2 (:2 bn. sen f a

XX (7)

De (3) e (5) obtem-se:

1 zsenqu.aenzeU kﬁ c&:osqu.senzell 12'; 0(24:052( A.ger’l T(8)
—= g — 2

y—= » ————————— ® &

a2 b2 n? b2 b2 n? &2 He.gert A

Podemos escrever, entao :

2 .2

2 2 2
by Ky Iy sl U g  cos> (A
—*—‘—z 3 9 sén qA-{.cos ¢A+-——2—-— =
a2 2 o2 b™n’ sen“ ¢ A

N jsenz eu {‘ cos® € A }._.,czsen2 e U{ sen?l A4 cos? 0 A

b2 nz sen2 ¢a bz»nz sen2 ¢ A
2gen® P U 1

=°(- X ————— € se tem provado (7), ocorrendo
b2 n2 senz f A

coisa identica com a face B.
-—

& expressao (6) transforma-se, pois, em :

cos AB =




3. SUMARIO

Valendo-se das 'formulas diretas' de Ansheles, oau

tor apresenta uma nova dedugio da formula que permite cal
cular o angulo de duas faces, de simbolos conhecidos,

em
sistema cristalografico retangular.
4. SUMMARY

Using the ''direct formulas'" by Ansheles, the author

presents a new deduction of the formula that makes possible
to calculate the angle of two faces of a crystal, inthe rectan
gular crystallographic systems.
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